Dreidimensionale Felder und renamable Hornformeln

Es sei Ueine 3-KNFund L(U) = § = (sijk) das zugehorige dreidimensionale Feld. S
wird nur teilweise zu T vervollstandigt. In L™1(T) sollen sich zu einer Klausel

A; = (4; - Ay) alle dquivalenten Klauseln befinden. D.h.
tijie =12 G = Ligky) = iy = G = e = 1
AuBerdem t; ; ; = 1 Furalle iund;.
Weiter sei T; die Untermatrix, in der die Komponenten den ersten Index i besitzen.
Ti=(ajx) @i =tije

Dannist U genau dann renamable Horn, wenn
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i

wenigstens einen vollstandigen widerspruchsfreien Fixpunkt besitzt.

Dies gilt offensichtlich, da L™1(}; T;) genau die Zweiklauseln enthilt, die zum Nachweis
herangezogen werden, dass eine KNF renamable Horn ist. Daneben nur noch die
Tautologien A; — A; .

Die Tatsache ist zwar simpel, zeigt aber, welch starke Bedingung es ist, dass eine KNF
renamable Horn ist.

Im Allgemeinen gilt: Es sei U eine erfiillbare KNF und 7 das zugehorige vollstandige Feld
. Weiter sei x ein vollstandiger widerspruchsfreier Fixpunkt von 7 und damit B(x) eine
zuldssige Belegung fiir U.

Gilt nun x; = 1, so ist x ein Fixpunkt von T; . Mit I, = {i|x; = 1} gilt im Allgemeinen also
lediglich:

x ist ein Fixpunktvon ;. T;.



